GONIOMETRICKE ROVNICE - UZITi GONIOMETRICKYCH VZORCU

1.1. Res v R rovnici: 3cog x = sirf x

RESENI:
3cog x = siff x
3co$ x= + coséx
4cogx=1

1
COSX =*—
2

X, = 757+ o7z, %,, = 2 a4

K = U{—+kﬂ—+kﬂ}

kOz

gx= X
—+ KT, Xy = —+ KIT X, :zT+ XIT |
3 3 3 :

| Pri feSeni naréngjSich goniometrickych
' rovnic vyuzivame hlawhtyto vztahy:

- sinx+cos$x=1

| sin2x= 2sinx cox

cos X = coéx— sifx

sinx 1
cotgx

COosX

' Rovnici, kde se vyskytuje vice

- goniometrickych funkcf, j@vadime na

' rovnici s jednou goniometrickou funkci.
' Nasim cilem je jednoducha goniometrid

ka

' rovnice.

1.2. Res v R rovnici: \/:_%(tgz X—

1 et _
cotng = 3{ox-9

RESENI:
J3tg? x—/3tgx = 3tgx— ¢
Vay? +(=/3-3y+3= 0

_V3+3:\or6/3r3-12/3 V3 3/ 9 638 3
yl,2 2\/5 2\/73
_\/§+31 (3—\/_3) \/§+3+(3—\/_3)

- 2.3 2/3

_V3+3-3+/3_ zfézl

% 23 2/3
_V3+3+3-/3_ 6 _ 3
=T m aa T

a) tgx=1= X1k=—+k77; b) tx=+ 3= x2k=7—;+k77

K= U{ +k7t, = +k7T}

kOz

Pomoci vztahu mezig x a cotgx
- upravime rovnici tak, aby se v ni
' vyskytovala jen jedna funkce.

' Pozor! Zde je velmi natméa prace
- v diskriminantu. Na prvni pohled vidim

. Zze vyraz nejde jednodusSe odmocnit a t@k
' se rozhodneme o pokus najit pod
- odmocninou druhou mocninu rozdilu.
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X . . 1
1.3. Res v R rovnici: cotg X+ 1=—
sin® 2X
RESENI: |
_ ' V rovnici se pokusime co nejrychleji odstranit
cos2x+1: 1 s % p Jry )

sin 2x sirt X
sin2xcosX+ sih 2= 1

sin2x cosX+ sih = sih 2+ cisx2
sin2xcosX- cos 2= 0
cos X( sinX- cos®)= 0

a) cosx= 0 b) sinx= cos® /:cOS '
2X1k:7_7+k77' tg2x=1
2 2x2 :]_T+kn-
x, =+ K7 © 4
L4 2 7, ki
sz—8 5

=Yz

kOz

- zlomky vynasobenim a postuprovnici
. dovedeme do sd@inoveého tvaru s nulou na prave
i strare.

Taky si mizeS zjednodusit vyget zavedenim
. substitucey = 2x, i kdyz zde to neni zas tak
' nutné.

. PovSimni si prace se zavorkou. Rozdil nebo

- sowset funkci sinus a kosindssime ¥tSinou

- vydélenim a pevodem na rovnici s funkci

' tangens. Hodnota funkci sinus a kosinus i&m
. byt sowasre nula. Rovnici nizeme bez obav

- delita negichdzime o Zadny ken.

7z

1.4. Res v R rovnici: cos4+ cos®= |

RESENI:
cosy+ coy/ = |
cos y-sify+ coy= |
cos y—(l— co%y)+ Coy =

2cod y+ coy— E

2k*+k-1=0 Substituci vyuzijeme dokonce
K, = —113:> K = -1k _1 . dvakrat. Nezaponiese pak vratit
2 4 1 2T o - k pvodni neznamé.
_ _1 |
a) cosx=-1 b) cosx=> ' Lze také vyhodatesit uZitim
2%, =+ 2Kk . vztahu

T /g :

T 2%y, = —+ K= X, =—+Kmr : _ X+y X-y

Xﬂ(:EJ,k,T 3 6 | COSX+ COoy/ = 20052— cosz—,

2Xg = %T + K= X,

K =U{7—T+kﬂ,]—g+kﬂ,5—g+kﬂ}

kOz

:5—”+kn
6

' Nenech se nachytat a rfepad;]

- funkce vicenasobnych argumént
. podle vzord. Daleko jednodussi j¢
| vyuziti substituce.

. dostavame pak rovnici ve tvaru
1 2cosXcox = |, jejiz dalSi
. feSeni snadno nahlédnes.
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1.5. Res v R rovnici:

Goniometrické rovnice -tilgjoniometrickych vzoric

sin(2x+7—TJ+ sir( 2(—7—Tj = sinX
4 4

RESENI:

sin2xcosl—T+ sinl—T CoS2+ Sin@ cel)Ts— 57+Tn
4 4 4 4

ZEI\/;sin&— sinx= 0
sin 2x(x/_2—]): 0

sin2x=0

_km
Xk__

Ui

kOz

. +vy)= + Si
cos2 s - sin(x+y) = sinx cox+ siry cos

- DalSi (més casto pouzivané) vzorce:

; sin(x~—y) = sinx cox— siry cos
cos(x+y) =
)

. cos(x-y) = cox cog+ SiR siy

COX CO¥— SiR sin

1.6. Res v R rovnici: cosx++/ 3six= ¢

RESENI:
cosx++/3sim= 2
J3@/1-coé x = 2 cox
3-3coéx= 4 4cox+ COX
4co8 x— 4cos+ £ O

(2cosx- ])2 =
1
cosx ==
2
T
=—+2km
Xk 3
Xo —%T+2kﬂ

K= U{ +2kn}

kOz

. Pri reSenf této rovnice pouzijeméege jenom
. disledkovou upravu. Nejprve jednu z funkci
' nahradime odmocninou podle vzorce. Poté di
. nechame odmocninu na jedné straovnice a
' zbytek grevedeme na druhou. Umocnime.

PouZziti disledkové Upravy seimeme vyhnout

: o X .
SUbStItUCIy =—. Dostaneme rovnici:

. cos 2y+x/_3 sin¥ = :a uplatnime vzorce pro
- funkce dvojnasobného argumentu.

- Pozor! Pouzivameidledkovou Upravu. Z tohd
. plyne, Ze zkouska je povinnou gastiresent.
. Nektery z vysledk mize byt ,faleSny*.

. Pri zkouSce skutag vyloucime vysledek

5—7T+2k77
b3
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Goniometrické rovnice -tilgjoniometrickych vzoric

. . . X )
1.7. Res v R rovnici: cosz = — sinx

1.8. Res v R rovnici: 3sin(77— ) = 5sinX—-

1.9. Res v R rovnici: 2sin’ x+ 7cox = ©

1.10. Res v R rovnici: tgx—sing: ZCOS%T+\/_3 coty

RESENI:

7. K=/

kOz

9.k={/J

kOz

{n+2kn‘,gn+ 4kn",1—35L7r+ 4kn} 8. K= {—+kn,—+k7r}

Otazky, které mohou padnout pri maturitni zkousce:

1) Jaké vzorce nizeme uplatnit péi FeSeni goniometrickych rovnic?
2) Jak se uplatiuje metoda substituce pi FeSeni goniometrickych rovnic?
3) Jak zapisujeme vysledek goniometrickych rovnic?
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